Lista 1
Podzialy figur i twierdzenie Pitagorasa

Instytut Matematyczny UWr Zajecia uniwersyteckie SP76 klasa 7TE

1. W tréjkacie prostokatnym przeciwprostokatne maja dtugosci 9 i 12. Oblicz dtugosé
przeciwprostokatne;j.

2. W tréjkacie prostokatnym jedna z przyprostokatnych ma dlugos¢ 24, a przeciw-
prostokatna 25. Oblicz dtugos¢ drugiej przyprostokatne;.

3. W trojkacie prostokatnym jedna z przyprostokatnych ma dlugo$é 35, a przeciw-
prostokatna 37. Oblicz dlugos¢ drugiej przyprostokatne;.

4. Krotszy bok pewnego prostokata ma dtugosé 5, a jego przekatna dtugos$é 13. Oblicz
pole tego prostokata.

5. W rombie o boku dtugosci 5 jedna z przekatnych ma dtugosé 6. Oblicz pole tego
rombu.

6. Dany jest deltoid ABCD, w ktérym AB = BC = 3 oraz CD = DA = 4, a
ponadto katy przy wierzchotkach A i C' sg proste. Oblicz dtugos¢ przekatnej AC.

7. Dany jest trojkat ABC, w ktorym AC' = BC = 5. Wysoko$¢ tego tréjkata po-
prowadzona z wierzchotka A ma dltugosé 4. Oblicz dtugosé wysokosci trojkata ABC
poprowadzonej z wierzchotka C'.

8. Podstawa trojkata réwnoramiennego ma dtugosé 24, a ramie ma dtugos$c 13. Oblicz
pole tego trojkata.

9. W trapezie o wysokosci 12 ramiona maja dtugosci 15 i 20, a dolna podstawa ma
dhugosé 60. Jak jest dtugosé gornej podstawy?

10. Jesli w poprzednim zadaniu wyszto Ci, ze dtugos¢ gérnej podstawy jest jedno-
znacznie wyznaczona z warunkow zadania, rozwigz je ponownie, tym razem poprawnie.

11. Jesli teraz wyszto Ci, ze dtugos¢ gornej podstawy moze przyjmowac jedna z dwoch
wartosci, rozwiagz zadanie jeszcze raz, tym razem naprawde poprawnie.

12. Dany jest czworokat wypuklty ABCD, w ktérym

AB=CD =2, BC=1, <ABC=<JACD =90°.
Oblicz dtugosé boku AD.
13. Ile wynosi pole trojkata réownobocznego o boku 17

14. Oblicz pole tréjkata o bokach dtugosci v/5, v/10 1 v/13.



15. Pewien monitor ma przekatna ekranu diugosci 24 cali (okoto 60 centymetrow).
Stosunek szerokosci do wysokosci tego monitora to 4 : 3. Jakie sa jego wymiary?

16. Czy do autokaru jadacego na ob6z matematyczny do Lewina Ktodzkiego, ktorego
otwor luku bagazowego ma wymiary 90cm x 60cm zmiesci si¢ tablica ktorej wymiary
to 170cm x 100cm?

17. Podziel trojkat o katach 30°,60°, 90° na dwa trojkaty rownoramienne.
Uwaga: Tréjket rownoboczny tez jest rownoramienny.

18. Podziel trojkat o katach 13°,77°,90° na dwa trojkaty rownoramienne.
19. Podziel trojkat o katach 36°,36°, 108° na dwa tréjkaty réwnoramienne.
20. Podziel trojkat o katach 36°,72°, 72° na dwa trojkaty réwnoramienne.
21. Podziel trojkat o katach 35°,70°, 75° na dwa trojkaty réwnoramienne.
22. Podziel trojkat o katach 35°,40°,105° na dwa tréjkaty réwnoramienne.

23. Podziel tréjkat o katach 20°,40°,120° na dwa trojkaty réwnoramienne. Podaj
dwa rézne rozwiazania.

24. Podziel kwadrat o boku 7 na:

a) kwadrat o boku 3, kwadrat o boku 4 oraz cztery tréjkaty prostokatne o bokach
3,4, 5.

b) kwadrat o boku 5 oraz cztery tréjkaty prostokatne o bokach 3, 4, 5.
Jaki zwiazek miedzy polami kwadratéw o bokach 3, 4 1 5 wynika z tych podziatow?

25. Podziel kwadrat o boku 23 na:

a) kwadrat o boku 8, kwadrat o boku 15 oraz cztery trojkaty prostokatne o bokach
8, 15, c.

b) kwadrat o boku ¢ oraz cztery tréjkaty prostokatne o bokach 8, 15, c.

Jaki zwiazek miedzy polami kwadratow o bokach 8, 15, ¢ wynika z tych podziatow?

26. Dany jest trojkat prostokatny o przyprostokatnych dtugosci a i b oraz przeciw-
prostokatnej dtugosci c. Podziel kwadrat o boku a + b na:

a) kwadrat o boku a, kwadrat o boku b oraz cztery tréjkaty prostokatne o bokach
a, b, c.
b) kwadrat o boku ¢ oraz cztery tréjkaty prostokatne o bokach a, b, c.

Jaki zwiazek miedzy polami kwadratéow o bokach a, b i ¢ wynika z tych podziatéw?
Wywnioskuj z tego zwiazku réwnosé zawierajaca a, b i c.



27. Podziel trojkat rownoboczny o boku 2 na trojkaty rownoboczne o boku 1.
28. Podziel trojkat rownoboczny o boku 3 na trojkaty rownoboczne o boku 1.

29. Niech n bedzie liczba naturalng wieksza od 1. Jak mozna podzieli¢ tréjkat row-
noboczny o boku n na tréjkaty réwnoboczne o boku 17 Ile jest trojkatéw podziatu?

30. Podziel szesciokat foremny o boku 1 na trojkaty réwnoboczne o boku 1.

31. Podziel dwunastokat foremny o boku 1 na tréjkaty rownoboczne o boku 1 i kwa-
draty o boku 1.

32. Ile wynosza pola figur opisanych w zadaniach 27 — 317

33. Oblicz pole rombu o katach 60°,120°,60°,120° i bokach dtugosci 1.
34. Oblicz pole tréjkata o katach 30°,30°,120° i ramionach dtugosci 1.
35. Oblicz pole trapezu o bokach dtugosci 1, 1, 1, 2.

36. Oblicz pole trapezu o katach 30°,30°,150°,150°, dtuzszej podstawie dtugosci 5
i wysokosci 1.

ZADANIA KONKURSOWE

K1. (Zdolny Slazak 2020/2021) W tréjkacie prosto-
katnym ABC, w ktorym AC = 12 cm, poprowadzono
odcinek C'D tak, ze AD = 9 cm. Odcinek BD jest o

2 cm krotszy niz odcinek AD. O ile jest krotszy odci-
nek C'D od odcinka C'B?

K2. (Zdolny Slazak 2019/2020) Dwunastokat foremny
podzielono tak, jak na rysunku, na 12 jednakowych

rombow i 12 jednakowych trojkatéw. Kazdy z rombow Rysunek do zadania K2

ma pole 1. Oblicz pole tego dwunastokata.

K3. (1 etap OMJ 2020/2021) Dany jest trojkat ABC, w ktérym AC = BC = 5.
Wysoko$é tego trojkata poprowadzona z wierzchotka A ma dltugosé 4. Oblicz dlugosé
wysokosci trojkata ABC' poprowadzonej z wierzchotka C.

ad K3. Jesli w poprzednim zadaniu udato ci si¢ znalez¢ tylko jedng mozliwa dtugosé,
to tak jak ponad dwie trzecie uczestnikow przeoczyles drugie rozwigzanie. Ale teraz
mozesz by¢ od nich lepszy — wystarczy, ze je znajdziesz.

K4. (etap testowy OMJ 2012/2013) W czworoscianie ABCD katy ABC i BCD sa
proste. Czy wynika z tego, ze AB* + BD? = AC? + CD?*?



K5. (etap testowy OMJ 2013/2014) Przekatne czworokata wypuktego ABC D sa pro-
stopadte. Czy wynika z tego, ze
a) czworokat ten jest kwadratem?

b) czworokat ten jest rombem?

c) AB? + CD? = BC? + DA*?



