Lista 3
Wzory skréconego mnozenia

Instytut Matematyczny UWr Zajecia uniwersyteckie SP76 klasa TE

1. Czy liczba 9991 jest pierwsza czy ztozona?

2. Uporzadkuj rosnaco nastepujace liczby:
20262, 2023 - 2029, 2025 - 2027, 2024 - 2028.

3. Wiadomo, ze a + b = 10 oraz a - b = 5. Oblicz a® + b%.
4. Wiadomo, ze a — b = 2 oraz a® + > = 9. Oblicz a - b.

5. Wiadomo, ze a + b = 3 oraz a® — b* = 6. Oblicz a — b.
6. Wiadomo, ze a +b =5 oraz a - b = 2. Oblicz a® + b?.

7. Wiadomo, ze a + b = 3 oraz a® 4+ b*> = 7. Oblicz a® + b>.
8. Wiadomo, ze a® + b* = 11 oraz a - b = 5. Oblicz a* + b*.
9. Wiadomo, ze a®> — b*> = 40 oraz a — b = 8. Oblicz a + b.
10. Wiadomo, ze a - b = 5 oraz a? + b> = 15. Oblicz a + b.

11. Udowodnij, ze ponizsze liczby sa ztozone:
a) 999 973
b) 1 000 343
c) 99 999 271
d) 999 999 271

12. Wyznacz wszystkie liczby calkowite n > 1, dla ktérych liczba n? —1 jest pierwsza.
13. Wyznacz wszystkie liczby calkowite n > 1, dla ktérych liczba n® —1 jest pierwsza.

14. Wyznacz wszystkie liczby catkowite dodatnie n, dla ktérych liczba n® + 1 jest
pierwsza.

15. Udowodnij, ze dla kazdej liczby calkowitej n > 2, liczba n* — 1 moze by¢ zapisana
w postaci iloczynu trzech liczb catkowitych wiekszych od 1.

16. Udowodnij, ze dla kazdej liczby calkowitej n > 2, liczba n® — 1 moze by¢ zapisana
w postaci iloczynu czterech liczb catkowitych wigkszych od 1.

17. Udowodnij, ze dla kazdej liczby calkowitej n > 2, liczba n% — 1 moze by¢ zapisana
w postaci iloczynu czterech liczb catkowitych wiekszych od 1.



18. Znajdz wszystkie z spelniajgce réwnanie 22 = 6z — 9.
19. Znajdz wszystkie x spelniajace réwnanie 42% = 12z — 9.
20. Oblicz 100% — 99> + 98% — 97* + ... + 2% — 12,

21. Niech a bedzie takg liczba, ze a + 611 = 3. Oblicz a® + ;2.

22. Dane sg liczby dodatnie a, b, ktore spetniaja réwnosci
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23. Wyznacz wszystkie liczby naturalne a i b spelniajace réwnanie a? = b* + 97.

24.* Dane sg takie niezerowe liczby rzeczywiste a, b, ze a + b # 0 oraz spelniona jest
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25. Czy istnieja takie dodatnie liczby catkowite a i b, ze liczba a + b jest podzielna
przez 7 oraz liczba a® + b? jest liczbg pierwsza?

26.* Wyznacz wszystkie liczby pierwsze p, dla ktérych p + 1 jest kwadratem liczby
naturalnej.

ZADANIA KONKURSOWE

K1. (1 etap OMJ 2023/2024) Wyznacz wszystkie liczby pierwsze, ktére mozna zapi-
sa¢ jako roznice szescianéw dwoch liczb pierwszych.

K2. (1 etap OMJ 2016/2017) Liczby wymierne a, b, ¢ spelniaja réwnanie
(a+b+ec)a+b—rc)=c
Wykaz, ze a +b=c=0.

K3. (2 etap OMJ 2017/2018) Czy istnieja dodatnie liczby rzeczywiste a, b, ¢, = o tej
wlasnosci, ze

A+ =c oraz (a+2)°+ (b+2) = (c+1z)*?



